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1. Asuma que el grupo finito G tiene dos series de composición

{e} = N0 E N1 E · · · E Nr = G {e} = M0 E M1 E M2 = G

Demuestre que r = 2 y que las series de composición son las mismas.

2. Pruebe que Z no admite una serie de composición. Pruebe que si G es un grupo abeliano
ćıclico infinito, entonces no tiene una serie de composición.

3. a) Sea M2(C) la C-álgebra de las matrices de 2× 2 con coeficientes en C y H la R−álgebra
de cuaterniones. Muestre que las C−álgebras M2(C) y H⊗R C son isomorfos.

b) Muestre que H⊗R H es un isomorfo a M4(R).

4. Sean U y V espacio vectoriales sobre un cuerpo K. Notamos que U∗ = HomK(U,K) el dual
de U∗. Explicite una aplicación lineal inyectiva Φ : U∗ ⊗K V → HomK(U, V ). ¿Cuáles son las
imágenes de la aplicación Φ? ¿Cuándo es un isomorfismo?

5. Encuentre una representación como matrices alternantes en Cn del grupo Sn.
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