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A menos que se indique lo contrario, S denotard una superficie proyectiva suave e irreducible definida sobre el
cuerpo C de los nimeros complejos.

Problema 1

El objetivo de este ejercicio es realizar célculos explicitos de teoria de interseccién en una cuadrica suave Q C P3.
Para ello, recuerde que el incrustamiento de Segre induce un isomorfismo

~

P! xP' = Q C P’ ([,y], [u,v]) = [zu, 20, yu, yv],

donde Q = {[xg, z1, 22, 73] € P, zox3 — 2175 = 0}, y recuerde que Pic(P! x P1) = Z[I';] & Z[['y] & Z? donde
ﬁpl xP1 (Fl) = pI"l'< ﬁpl(l) = ﬁpl Xpl(l,O) y donde ﬁpl xP1 (Fg) = pI‘; ﬁpl(l) = ﬁpl xP1 (O7 1)

(a) Probar que si C ~mI'y +nl'y y C' ~m/T'; + n'T's entonces C - C' = mn’ + nm’.

(b) Sea C € |Op1yp1(a,b)| una curva suave e irreducible, con a,b € N=1. Calcule g(C).

Problema 2

El objetivo de este ejercicio es describir como se modifican los niimeros de auto-interseccion de curvas al realizar
miltiples blow-ups. Para ello, considere una superficie S y C C S una curva irreducible con C? = n € Z.

(a) Seace: S Sel blow-up de p € S, y sea C C S la transformada estricta de C por e. Calcule C? y g(é)
Indicacion: La respuesta depende segin sip € C op ¢ C, y de m = mult,(C) en el caso en que p € C.

(b) Demuestre que existe una sucesion finita de blow-ups S’ — S tal que la transformada estricta C' C S’ de
C es una curva suave.



