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Definicion 3.5.2 (cardacter). — Sea p: G — GL(V') una representacién de
un grupo G. El cardcter de p = py es la funcién xy (o x,) dada por
xv:G—C
g — tr(py).
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Proposicion 3.5.3. — Sea x : G — C el cardcter de una representacion
p: G — GL,(C) de grado n. Entonces:

1. x(e) =n.
2. x(¢71) = x(g) para todo g € G.
OX (hgh™) = x(g) para todos g,h € G. En particular, x(g192) = x(g9291)

| para todos g1, g2 € G.
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-Deﬁnicz'dn 3.5.4 (funcién central). — Una funcién f : G — C es llamada ,
. . Cr : Min adolonk :
una funcién central si es constante en cada clase de conjugacion de G, es on omts
decir, si f(hgh™') = f(g) para todos g, h € G. Si C es una clase de conjugacién len  conodisun Jorasn
de GG, denotamos por f(C) el valor de f en C. El C-espacio vectorial wao. bane A ?(Q\\ b

% (G) .= {f : G — C funcién central}

tiene dimension dime € (G) = card({clases de conjugacién de G}).
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Proposicion 3.5.9. — Sean py : G — GL(V) y pw : G — GL(W) dos

representaciones de un grupo G. Entonces:

L. xv* =Xv.

2. Xvew = Xv + xw-

3. Xvew = Xv - Xw. S /\fv;_-»ﬁ\
4. 51 W CV es una sub-representacion, entonces xy = Xw + Xv/w - Rcunds - VRV = SN B KV

xs2v(9) = 3(xv(9)? +xv(g . En BV . was = T(wRw - ey
X2 v 3 XV(‘]) - xv(9%)).

En particular, xyeyv = XV = Xg2v + Xp2y-
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Proposicion 3.6.1 (Lema de Schur). — Sean py : G — GL(V) y
pw : G — GL(W) dos representaciones irreducibles de un grupo G, y sea
w:V — W un morfismo de representaciones. Entonces:

1. u es un isomorfismo o bien u = 0.

2. Si pv = pw entonces u es una homotecia, i.e., u = AIdy con X € C.
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Corolario 3.6.2. — Sean py : G — GL(V) y pw : G — GL(W) dos repre-
sentaciones irreducibles de un grupo G, y sea v : V — W una aplicacién lineal
arbitraria. Consideremos la aplz’mcz’dn
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la cual define un morfismo de representaciones u¥ : V. — W. Mds ain
: - 0
QD Si py y pw no son isomorfas, entonces u = 0.
@ Si py = pw, entonces u°
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